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Det naturliga hdr &r A, B € R, men formeln géller d&ven om de &r komplexa.

Hérledning (A,B€R), seR
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dven for s€ C (Res>—B).
A,B€eR:
lu(t)| < e P!

=—> JLu, analytiski Res>—-B

Beteckna Lu=U. U(s) och % ar tva analytiska funktioner for alla s: Re s > — B, sam-
manfaller pa realaxeln. Deras skillnad &r analytisk i Res > — B, =0Vs > — B. Da ar skillnaden

=0.

s+B

m Vs:Res>—B

=U(s)=

IDENTITETSSATSEN. f, g analytiska i D. f = g pad en méingd med hopningspunkter (dvs det
finns atminstone en icke-isolerad punkt i mingden).

= f=g ihela D

ty f — g har icke-isolerat nollstille = f — g=0. a3
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z-transform Diskret analog till Laplacetransform. {a;}5%0
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|z| > R.
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Faltning av {a;} * {b;}.
Laplace: | f(t)| < M e

Z: |an| < Mr§. (for konvergensens skull)
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Om j dr jamnt: j=2k,k=0,1,...
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D C C. D omrade: 6ppen och sammanhingande.

f:D—C.

f'(z0)= lim M: lim f(zo+Az) — f(z0)

z—20 zZ— 20 Az—0 Az

om gransvardet finns.
Existensen av derivata &r ett starkt krav. f(z) =2 &r ej deriverbar nagonstans.

Intressanta satt att ndrma sig en punkt &r med Az = h, Az = ik med h, k € R. I bada fallen
maste det bli samma derivata, vilket ger Cauchy-Riemann:

Bu _ v

dx ~ Oy _ —

o v u=Ref, v=Imf
)

(Cauchy-Riemanns ekvationer som nédvéindigt villkor for deriverbarhet.) f(z) = Z uppfyller ej
Cauchy-Riemanns ekvationer nagonstans: ej deriverbar. I beviset av Cauchy-Riemann fick vi

! _@ '@—@_'@
M=t~ 5y

: f analytisk i D (holomorf) om 3f’ i omradet D. f &r analytisk i z9/pa - betyder

att f &r anlaytisk i en omgivning till zy respektive ~.

Cauchy-Riemanns ekvationer som tillrickligt villkor fér analyticitet:

f:D— C, D omrade. u=Re f,v=1Im f &r C', u,v uppfyller Cauchy-Riemann i D.

— f &r analytisk i D



